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Clasa a VI-a — Solutii si barem

Subiectul 1. Rezolvati in multimea numerelor naturale nenule ecuatia
X,(y)+Y,(2) +2,(x) =5,0(5) +0,x+0,y +0,z.

Solutie:
x+y+y+z+z+§—5i X, ¥,z (2p)
9 9 9 90 10 10 10
10 1) 455

X+y+2)| ——— |=— 3
ey 9-5]-2 @)
X+y+z=5 (1p)
Se obtin solutiile S ={(1,1,3),(1,3,1),(3,1,1),(1,2,2),(2,1,2),(2,2,1)} (1p)

Subiectul 2. O multime nevidd Ac N* o vom numi ,,perfectd” daca suma elementelor
sale este egald cu patratul numarului de elemente.

a) Determinati multimile perfecte cu trei elemente.

b) Ardtati ca orice multime perfectd contine cel putin un numar impar.
Solutie:
a) A={a,b,c}, a+b+c=9, a,b,ceN*
Se obtin solutiile {1, 2,6}, {1, 3,5}, {2,3,4} (3p)
b) Presupunem prin reducere la absurd ca A={a,a,,..,a,} multime ,perfectd” cu

elementele pare

k(k+1) K2

Atunci k> =a, +a, +..+a, >2+4+..+2k =2- +k > k?(Contradictie!) (4p)
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Subiectul 3. Fie triunghiul ABC si O un punct in interiorul sau. Daca OANBC ={D},

BO AC ={E} si <OAB =<OBA si <COE = <COD, aritati ¢ CO | AB.

Solutie:
A

B D C

Din <«xOAB = <«OBA rezulta ca AOAB este isoscel si atunci [AO]=[BO]
Din «COE = «COD si xAOE = <«BOD (opuse la varf) se obtine <tAOC =<«BOC

Din [AO]=[OB]
<AOC = <BOC => AAOC=ABOC (LU.L)
[0C]=[OC]

=> [CA] =[CB] si CO bisectoare
Atunci CO este inaltime si de aici CO 1. AB

(1p)
(1p)

(3p)

(1p)
(1p)
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Subiectul 4. Fie triunghiul ABC astfel incat m(B) = 2-m(C) si existi M e (AB) astfel
incdt MB=BC.

a) Fie B, simetricul lui B fata de AC. Aratati ca MC = BB, .

b) Aflati masurile unghiurilor triunghiului ABC daca AB=MC.

Solutie:

B

M

B C

a) Fie {D}= AC N BB,
Atunci CD este mediana si inaltime in ABCB; =>CD este bisectoare si BC =B,C  (1p)
Din m(B) =2-m(C) se obtine <MBC = «BCB, (1p)

Din [MB]=[BC]
«MBC = «BCB, —> AMBC=ABCB, (LU.L) => MC=BB, (2p)
[BC]=[BC]

b) AD este mediana si inaltime in ABAB, =>CD este bisectoare si AB = AB,

Din AB =MC = BB, se obtine ABAB, echilateral (1p)
Atunci m(«xBAC) =30°

Din m(B) =2-m(C) se obtine m(«ABC) =100° si m(<«ACB) =50° (2p)
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