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Clasa a V-a — Solutii si barem

Subiectul 1. Fie a si b numere naturale si multimile A={3a+2,10} si B={b+1,3a+1}. Sa
se determine a si b astfel incat AUB sa aiba doua elemente.

Solutie:

3a+2+10 pentru orice ag¢ A => cardA=2

Pentru ca AUB sa aiba doua elemente trebuie ca B A (1p)
Avem situatiile:

i) b+1=3a+1=10 side aici a=3,b=9 (3p)
i) 3a+1=10 si b+1=3a+2 siatunci a=3,b=10 (3p)
Subiectul 2. Determinati numerele naturale a si b stiind ca 4a+5b=2012 si ca a divide b.
Solutie: a divideb=>b=a-x, xeN (2p)
4a+5b = 2012 <=> a(4+5x) = 2*-503 =>4+ 5x {1, 2,4,503,1006, 2012} (3p)
=>a=>503, 4+5x=4 =a=>503, b=0 (2p)

Subiectul 3. a) Aflati numarul numerelor de 10 cifre pentru care produsul cifrelor este 4.

b) Suma oricaror 4 numere, din 5 numere naturale date, este divizibila cu 5. Sa se
arate ca fiecare numar este divizibil cu 5.
Solutie:
a)X=2aa,..a,, & .. 8,=4=>numdrul contine un 4 sirestul 1 sau2de2sirestul 1 (2p)
In prima situatie avem 10 numere, iar in a doua situatie sunt 9+8+...4+2+1=45 numere

Tn total sunt 55 numere (2p)
b) Fie a=X +X, +X;+ X, + X; =>a—X,8—X,,8— X5, 8— X,,8— X5 :5 (1p)
=>4.a:5<=>a'5 (1p)

a-x:5, a5 =>x.5, k=14 (1p)
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Subiectul 4. Suma cifrelor numarului A este 2012. Aflati suma cifrelor numarului A+4.
Solutie:

A=aa,.a,, s(A)=a +a,+..+a, =2012
Dacd a, <6 atunci suma cifrelor lui A+4 este s(A+4)=2016 (2p)

Dacd a, 26, fie n numarul de cifre de 9 consecutive ce se afla tnaintea lui a,

Atunci A+4=aa,...(a, +1)00...0(a, —6), cifra 0 apare de n ori (2p)
Obtinem s(A+4)=a +a,+...+a,+a,-5=2012-9p-5=2007-9p
unde pe{0,1,...,222} (3p)
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