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Clasa a 9-a

Problema 1. Se considera o multime G' C R care satisface simultan proprietatile:

(i) 1 € G;
(i) daca = € G atunci vz + 2 € G;
(iii) daca v +3 € G atunci z + 4 € G.

Aratati ca v/2015 € G.

Problema 2. (a) Fie x,y numere reale, x >y . Aratati ca
2}y —4) — 2y’ —4) > P — 47+ 4y

(b) Aritati cd partea intreagd a numarului S =1+ 1+ § + ... + 135 este 5.

Problema 3. (a) Dacd az? + bz + ¢ < 0,V > 2015, a # 0 aritati cd a < 0.

(b) Fie (an)n>0, (bn)n>0 si (¢n)n>0 progresii aritmetice cu termenii pozitivi si ecuatiile
E, :anz® —2b,x + ¢, =0,n € N.

Daca M = {n € N: E,, are solutii reale} are 2015 elemente, aratati ca 2015 ¢ M.

Problema 4. Fie triunghiul ABC si M un punct interior acestuia. Notam cu
{S} =AM NBC,{N} =BMnNAC,{P} =CMnNABsi {O} = AM N PN. Daca
AM =2MS si g—g = x. Sa se arate ca:

(a)m: 2z @;ﬁ:%ﬁﬁ;

3z+1
(b) Mijloacele segmentelor (AB), (AC) si O sunt trei puncte coliniare.

Timp de lucru 3 ore
Fiecare problema va fi notata cu maxim 7 puncte



